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Exercicios de Matematica
Geometria Analitica — Circunferéncia

1. (Pucmg) O gréfico da fungéo rea y = f(x) é formado
por um segmento de reta com extremos nos pontos,
(1, 0) e (3, 2) e pelasemicircunferénciade centro na
origem e raio 1. Alei de definicdo dessafuncéo &

®2-1, para-12x%1
al fix)=
) fix) {1-:-:, para 1<x=3

para 0=x=1

x-1, para 1<x=23

b) f{x}={ ®-1,

para 0=x=1
para 1<x23

ﬂx}={m‘1-xz,

1-x,

Ao we =y
d) ﬂ’”:{ 1-x<, para-1=x=1

u-1, para 1<x=3

2. (Fuvest) A reta s passapelo ponto (0,3) e €
perpendicular a reta AB onde A=(0,0) e B € o centro
da circunferéncia x£+y£-2x-4y=20. Entdo a equagao
de sé&

ax-2y=-6

byx+2y=6

c)x+y=3

dy-x=3

€ 2X+y=6

3. (Ufrs) Considere a regido plana limitada pelos
gréficos dasinequagcbesy “ -x-1e xE+yE~ 1, no
sstemade coordenadas cartesanas. A area dessa
regiao é

a) ™/4 - 1/2
b) ™/4 - 1/3
c) ™M2-1
d) ™2 + 1
e) 3™/2 -1

4. (Ufsm) Seja r a reta que corta 0 exoy no ponto (O,
2) e forma angulo de 45; com o eixo X; S, a reta que
corta 0 eixo x no ponto (-2, 0) e forma angulo de 135j
com o exo x;t, 0 exoy. Paraque o ponto (1, m)
pertenca a circunferéncia que passapeas
intersecbes das retasr, set,ovalorde m é

a) E3 ou -E3

b) E2 ou -E2

c)2ou-2

d) lou-1

e) E™ oy -E™

5. (Ufsc) Assinde a(s) proposicéo(bes) CORRETA(S).

(01) xE+yt-2x+6y+1=0 é a equacdo da circunferéncia
de raio r=3 que é concéntricacom a circunferéncia
XE+YE£+2X-6y+9=0.

(02) O coeficiente angular da reta que passapelos
pontos A(3, 2) e B(-3, -1) é 1/2.

(04) O ponto P(3, 4) € um ponto da circunferéncia
de equacdo Xxf+yf-x+4y-3=0.

(08) Asretas r: 2x-3y+5=0 e s: 4x-6y-1=0 sdo
perpendiculares.

(16) Sabe-se que o ponto P(p, 2) é equidistante dos
pontos A(3, 1) e B(2, 4). A abscissado ponto P é 1.

Soma( )

6. (Ufpr) Em um sistemade coordenadas cartesanas
no plano, a equacdo de uma circunferénciaC é xt +
yE-2y -7 =0. Sabe-seque asretasr e ssdo
perpendiculares entre s, interceptando-se no ponto
(2, 3), e que r contém o centro da circunferéncia C.
Assim, é correto afirmar:

(01) O ponto (2, 3) pertence a circunferéncia C.

(02) Areta sé tangente a circunferéncia C.

(04) A circunferéncia C intercepta o eixo y nos pontos
de ordenadas 1 + 2E2 e 1 - 2E2

(08) A reta stem coeficiente angular menor que -1.
(16) Areta t, paralelaa reta se que passapea
origem do sstemade coordenadas, ndo intercepta a
circunferéncia C.

Soma ( )
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7. (Fuvest) Fixado o ponto N=(0,1), a cada ponto P do
eixo das abscissas associamos o ponto P - N obtido
peainterseccdo da reta PN com a circunferéncia
XE+y£=1.

a) Que pontos do eixo das abscissas foram
associados aos pontos (x,y) da circunferéncia, com
y<0?

b) Quais as coordenadasdo ponto P' da
circunferéncia, associado a P=(c,0), c-0?

8. (Unicamp) a) ldentifique as circunferéncias de
equacoes x£+yf=x e xE+yf=y, calculando o raio e 0
centro das mesmas. Esboce seus gréficos.

b) Determine os pontosde interseccdo dessas
circunferéncias e mostre que as retasa eas
tangentes em cada um desses pontossdo
perpendiculares entre Si.

9. (Fuvest) Uma circunferénciade raio 2, localizada
no primeiro quadrante, tangenciao eixo x e a reta de
equacéo 4x-3y=0.

Entdo a abscissado centro dessa circunferéncia é:
a 1l

b) 2

c) 3

d) 4

e 5

10. (Unesp) Considere o quadrado de lados paraelos
aos eixos coordenados e circunscrito a circunferéncia

de equacéo:
XE+yE£-6x -4y +12 = 0.

Determine as equacdes das retas que contém as
diagonaisdesse quadrado.

11. (Fuvest) Sgjam A=(0, 0), B=(0, 5) e C=(4, 3)
pontos do plano cartesiano.

a) Determine o coeficiente angular da reta BC.

b) Determine a equacdo da mediatriz do segmento
BC. O ponto A pertence a esta mediatriz?

¢) Considere a circunferénciaque passapor A, B e C.
Determine a equacdo da reta tangente a esta
circunferénciano ponto A.

12. (Unicamp) Em um sistemade coordenadas
ortogonais no plano séo dadoso ponto (5, -6) e 0
circulo xE+y£=25. A partir do ponto (5,-6), tracam-se

duas tangentes ao circulo. Facauma figura
representativa desta situacdo e calcule o
comprimento da corda que une os pontos de
tangéncia

13. (Fuvest) A reta y = mx (m>0) é tangente a
circunferéncia (x-4)£+yt=4. Determine o seno do
angulo que a reta formacom o0 eixo x.

a) 1/5.

b) 2.

c) (E3)/2.

d) (E2)/2.

e) ES.

14. (Fuvest) 8) As extremidades de um diédmetro de
uma circunferéncia sédo (-3,1) e (5,-5). Determine a
equacao da circunferéncia.

b) Determine a equacdo da circunferénciaque passa
pelo ponto (9,E3) e que é tangenteas retasy=0 e
y=E3x.

15. (Unesp) Sga AB o didmetro da circunferéncia
XE+y£-6x-8y+24=0 contido na reta perpendicular a
y=x+7. Calcular as coordenadasde A e B.

16. (Fuvest-gv) a) Dar uma equacdo da bissetriz do
angulo agudo entre a reta de equagéo 4x-3y=4 e o
eixo dos X;

b) Determinar a circunferénciainscritano tridngulo de
vértices (1,0), (4,0) e (4,4).

17. (Unesp) Considere uma circunferénciade raio r<4,
com centro na origem de um sistemade coordenadas
cartesanas. Se uma das tangentesa circunferéncia
pelo ponto (4,0) forma com o €xo x um angulo de 30°,
entdo o ponto de tangéncia correspondenteé:

a) (L, - E3) b) (1, - E2)
Q) (12, - E3) d) (12, - E2)
e (U2, - E3/2)

18. (Fuvest-gv) A circunferénciaxt+yt= 4 é smétrica
a circunferéncia xt+y£-12x-8y+48= 0 em relagcéo a
uma reta r. Uma equacéo dessa reta €

a) 3x-2y =13
b)3x-2y = 5
c)2x-3y =0
d) 3x +2y =13
e 3x+2y =5
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19. (Fuvest) Considere o tridngulo ABC, onde A =
(0,4), B=(2,3) e C € um ponto qualquer da
circunferéncia x£+y£=5. A abcissado ponto C que
torna a areado tridngulo ABC a menor possivel &
a-1

b) - 3/4

1

d) 3/4

e 2

20. (Fuvest) Para cada ntmeroreal n seja P§=(xS,yS) o
ponto de interseccdo dasretasnx +y=1ex-ny = 1.
Sabendo-se que todos os pontos PS pertencem a uma
mesma circunferéncia, qual € o centro dessa
circunferéncia?

a) (1/2, 1/2)

b) (0,0)

c) (-1/2, 1/2)

d) (-1/2, -1/2)

e (1,2)

21. (Ufes) Uma circunferénciacom centro no ponto
P=(a, b) passapeo ponto Q=(-a, b). O raio desta
circunferéncia &

a) E(aE + bf)

b) |a|

bl

d)2]al

€ 2]|b]

22. (Fatec) Seja C a circunferénciade equacao xE+yt-
6x-4y+9=0. Um quadrado, cujos lados s&o paralelos
aos eixos cartesianos, estainscrito em C. O perimetro
desse quadrado &

a) 2E2

b) 4

c) 4E2

d) 8

€) 8E2

23. (Fatec) O par (x, y) de nUmerosreais, que €
solucéo do sistema

YXE+ X+ 2xy +yE=7

p
yx+y=2

pertence a curva de equacao
a) x£+yE=E10

b)y=xt-4x +3

c) xy=-3

d) y =log, (x-1)

e 2x+3y-4=0

24, (Fel) O comprimento da corda que areta x +y =3
determinana circunferénciade centro em (2,1) e raio
5/E2 é:

a) E2

b) 2E2

c) 3E2

d) 4E2

e) BE2

25. (Ita) Sfo dadas as retas () x-y+1+E2=0 e ()
xE3+y-2+E3=0 e a circunferéncia (C) xt+2x+y£=0.
Sobre a posicao relativa desses trés elementos,
podemos afirmar que:

a) r e ssdo paralelasentre s e ambas sdo tangentes
acC.

b) r e s s&o perpendiculares entre s e nenhuma delas
€ tangente a C.

C) r e s sAo concorrentes, r € tangentea C e snéo &
tangente a C.

d) r e s s80 concorrentes, s é tangentea C e rndo €&
tangente a C.

€) r e s sd0 concorrentese ambas sdo tangentesa C.

26. (U€l) Sdo dados.

uma circunferénciade centro C = (3/2,1);
um ponto T = (3/2, -1) que pertence a circunferéncia.

A equacgao da circunferénciadada &
a) AXE+ 4yt -12x -8y -3=0

b) 4xf + 4y£-12x -8y -4 =0
C)XE+yE-6x-4y-2=0

d) 3xE+yE-6x-4y-4=0

€ XE+yE-3/2x -y=0
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27. (U€l) Considere os pontos A(0;0), B(2;3) e C(4;1).
O segmento a2 € um diametro da circunferéncia de
equacdo

a) xE+yE+6x +4y +11 =0

by xE+yE-6x-4y +11 =0

CXE+yE-4x+9y +11 =0

d xE+yE-6x-4y +9=0

€ XE+yE-4x-9y +9=0

28. (Ufmg) Sejamr e s as retas de equacdes y=2x-1 e
y=2x+3, respectivamente.

a) Determine a equacéo da reta que passapelo ponto
(0,3) e é perpendicular ar.

b) Determine a equacdo da circunferénciaque passa
pelo ponto (0, 3) e tangenciaas retasr e s.

29. (Unesp) Se M=(5/2,0) é o ponto médio do
segmento cujos extremos sao as intersecdes da
circunferéncia x£+y£+mx-y-4=0

com 0 eixo X, determine o centro dessa
circunferéncia.

30. (Pucsp) A reta de equacéo y = 2x - 4 intercepta os
eixos coordenados nos pontosA e B. Esses pontos
s80 os extremos de um didmetro da circunferéncia —.
A equacdo correspondentea — €

A XE+yE-2x+4y-5=0

by xE+yE-2x +4y =0

C) 2XE+4yE+2x +4y +5=0
d)xE+yE+2x+2y +1=0

€ XE+yE+6x +3y-4=0

31. (Uece) Sejam Qx,y) € Q, (x,,y,) os pontos de
interseccao da reta de equacdo y+2=0 com a
circunferénciade centro no ponto P(-4,1) eraor
centimetros. Se x<x, ¢ QQ, =8cm, entdo a equagio
dessacircunferéncia &

A XE+yE+8x-2y-7=0

by xE+yE+8x-2y-8=0
C)XE+yE+8x-2y-15=0

d xE+yE+8x-2y-19=0

32. (Mackenzie) Acurva xE +yE-2x -2y + 1 =0 tem
um (nico ponto comum com areta x +y =k, k £EIR.
A somados possiveis valoresde k &

a) 4. b) -2
c) -4. d) 2.
e 0.

33. (Udesc) Para que a equacao X£ + y£ - 4x + 8y + k
= 0 represente uma circunferéncia, devemos ter:

a) K<20

b) K> 13

c) K<12

d) K> 12

e) K< 10

34. (Udesc) DETERMINE a equagao da
circunferénciaque passapelos pontos A(5,5), B(-3,1)
e C(2,-4). COMENTE as etapas durante a resolucdo
da questéo.

35. (Fgv) Considere a reta r, de equacdo y=2x+3, e a
circunferénciade equacéo x£+y£=10. Areta s,
perpendicular a reta r, tangenciaa circunferéncia no
ponto P. Esse ponto pode ser

a) (E2; 2E2)

b) (2; 2E2 + 3)

¢) (-2; E6)

d) (1; 3)

e) (-E2; -2E2 + 1)

36. (Ufpe) Segja r uma reta que passa pelo centro da
circunferéncia Ce de equacado cartesiana xf-6x+yt-
8y+23=0, e que é perpendicular a reta y=x. Uma
circunferéncia C, , concéntrica com a primeira, é
tangente ao eixo das ordenadas Oy no ponto P.
Determine a &rea do tridngulo cujos vértices sdo o
ponto P e os pontosde interseccdo da reta r com Ce.

37. (Fuvest) O segmento AB é diametro da
circunferénciade equacado x£+y£=10y. Se A é o ponto
(3,1), entdo B é o ponto

a) (-3, 9

b) (3, 9)

c) (0, 10)

d) (-3, 1)

e (13

38. (U€) Seja P um ponto do eixo das ordenadas
pertencente a reta de equacao 2x- 3y- 6= 0. A
equacdo da circunferéncia de centro em P e tangente
a0 eixo das abcissas é

a) xE+yt=4

by xE+yE+4x =0

C)xE+yE+4y =0

d) xE+yE-4x =0

€ xE+yt-4y =0
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39. (Fatec) Sejam O a origem do sistemade exos
cartesanose A o centro da circunferénciade
equacdo

XE + yE - 2x - 4y -4 = 0. A equacdo de reta que passa
pelos pontosA e O &

ay=2x+1

b)y=2x-1

) y=x/2

d)y=2x

e y=x

40. (Fe) No plano cartesiano, a circunferéncia com
centro no ponto C=(3,4) e raio r=5 intercepta os eixos
do sistema em:

a) nenhum ponto

b) 1 ponto

C) 2 pontos

d) 3 pontos

€) 4 pontos

41. (Cesgranrio) As circunferéncias xt+y£+8x+6y=0 e
XE+yE-16x-12y=0 sdo:

a) exteriores.

b) secantes.

¢) tangentes internamente.

d) tangentes externamente.

€) concéntricas.

42. (Unicamp) Os ciclistas A e B partem do ponto P(-
1, 1) no mesmo instante e com velocidades de
moédulos constantes. O ciclista A segue a trgetoria
descritapela equacdo 4y-3x-7 =0 e o ciclistaB, a
trgjetoria descrita pela equagao x£+y£-6x-8y=0. As
trajetdriasestdo no mesmo plano e a unidade de
medida de comprimento é o km. Pergunta-se:

a) Quais as coordenadasdo ponto Q, distinto de P,
onde havera cruzamento das duas trgetérias?

b) Se a velocidade do ciclista A for de 20 km/h, qual
deveraser a velocidade do ciclistaB para que
cheguem no mesmo instante ao ponto Q?

43. (Fe) Qua deve ser o raio da circunferéncia com
centro no ponto O = (0,0) para que areta x - 2y - 10 =
0 sgja tangente a essa circunferéncia?

a) 4e2

b) 2E5

c) 20

d) 5E2

e) 4E5

44. (Cesgranrio) Uma circunferéncia passa pea
origem, tem raio2eocentro Cnaregtay=2x.Se C
tem coordenadas postivas, uma equacéo dessa
circunferéncia &

a) (x-E5) £+ (y-2E5)E =4

b) (x - E5/2)£ + (y - ER)E=4

C) (x-E3/2)f +(y-E3)E£=4

d) (x - E3/5)£ + (y - 2E3/5)£ =4

€) (x - 2E5/5)f + (y - 4E5/5)E = 4

45. (Mackenzie) A reta que passapelo centro da
circunferéncia xt+y£+6x+4y+12=0 e é paraldlaa
bissetriz dos quadrantes pares tem equacao:
ax+y+5=0

b)yx+y-5=0

C)5x+5y+1=0

dx+y-1=0

e x+y+1=0

46. (Mackenzie) Uma circunferéncia de centro C (a, b)
passa pelos pontos M (0, 0), N (4, 0) e P (k, k), M - P.
Entdo a + b vale:

a) k

b) k/2

c) 3k/2

d) 2k

e) 3k

47. (Fuvest) Considere as circunferéncias que
passam pelos pontos (0, 0) e (2, 0) e que sé&o
tangentes a reta y=x+2.

a) Determine as coordenadas dos centros dessas
circunferéncias.

b) Determine os raios dessas circunferéncias.

48. (Fgv) Uma empresaproduz apenas dois produtos
A e B, cujas quantidades anuais (em toneladas) sdo
respectivamente x e y. Sabe-se que x e y satisfazem
arelacao:

XE+yE+2x+2y-23=0

a) eshocar o gréfico da relacéo, indicando o nome da
curva.

b) Que quantidades devem ser produzidas se, por
razbes estratégicas, a quantidade produzida do
produto B for o dobro da de A?
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49. (Uece) Se a circunferénciade centro no ponto P(-
2, 3) e raio 2cm passa pelos pontos P(K, 5) e P, (0,
K,), entdo Ku + K, & € igual a:

a) 16

b) 19

c) 26

d) 35

50. (Ufrs) O comprimento da corda que areta r
definida pela equagdo 2x - y = 0 determinano circulo
— de centro no ponto C(2,0) eraior=2¢é

a0

b) 2

c)5

d) E10/5

€) (4E5)/5

51. (Ufrs) Aequacdo xE + yE+ 4x -6y + m =0
representa um circulo se e semente se

a m>0

by m<O

c)m>13

d) m>-13

e) m<13

52. (Cesgranrio) A equacédo da circunferénciade raio
5, cujo centro é o ponto comum as retas
X-y+l=2ex+y-1=2¢&

a) XE+yE-4x-2y-20=0

by xE+yE-4x -2y +20 =0
C)XE+yE-4x +2y +20=0

d xE+yE-4x+2y-20=0

€ XE+yE+4x-2y-20=0

53. (Fuvest) Um quadrado esta inscrito numa
circunferénciade centro (1,2). Um dos vérticesdo
quadrado é o ponto (-3,-1). Determine os outros trés
vértices do quadrado.

54. (U€l) Sgjam os pontos A e B asinterseccdes da
reta r, de equacdo x+y=0, com a circunferéncia —, de
equacdo xE+yE-4x=0.

O comprimento da corda &seé

a) E2

b) 2E2

c) 4

d) 4E2

e 8

55. (U€l) Sgjam os pontos A e B as interseccdes da
reta r, de equacdo x+y=0, com a circunferéncia —, de
equacdo xE+yE-4x=0.

A equacdo da reta pardelaa r, conduzidapelo centro
de —, é

ax-y=0

byx-y-2=0
cx-y+2=0
dx+y-2=0
e x+y+2=0

56. (U€l) Segjam os pontos A e B as interseccdes da
reta r, de equacdo x+y=0, com a circunferéncia —, de
equacdo xE+yE-4x=0.

Se A e B s80 taisque a abscissade A é menor que a
de B, a equacéo da reta tangente a —, tragada pelo
ponto B, &

ay=-2
by x=-2
c)y=2x
dx=2
ey=2

57. (Cesgranrio)

A equacdo da circunferéncia cuja representacdo
cartesana estaindicada pelafigura anterior é:

a) xE+yE-3x-4y =0

b) xE+yE+6x +8y =0

C)XE+yE+6x-8y=0

d) xE+yE+8x -6y =0

€ xE+yE-8x+6y =0
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58. (Fuvest) Um pirata enterrou um tesouro numa ilha
e deixou um mapa com as seguintesindicactes: 0
tesouro esta enterrado num ponto da linhareta entre
os dois rochedos; estd a maisde 50 m do pogo € a
menos de 20 m do rio (cujo leito é reto).

¥ )
DUGDEL rio
|
|
40m |
I
I
| 20m rochedo 2-,
————— La—___ e}
rochedo 17 100m y ¥

20m

a) Descreva, usando equacdes e inequacgoes, as
indicacdes deixadas pelo pirata, utilizando para isto o
sstemade coordenadas mostrado na figura.

b) Determine o menor intervalo ao qual pertence a
coordenada x do ponto (x, 0) onde o tesouro esta
enterrado.

59. (Unesp) O comprimento da corda que a reta y = x
determinana circunferénciade equacao (x+2)E+(y-
2)E=16 é

a 4.

b) 4E2.

c) 2.

d) 2E2.

e) E2.

60. (Ufpr) Considerando que as trajetdrias dos moveis
A, B e C estgiam representadas em um sstemade
coordenadas cartesianas ortogonais e sgjam
expressas pelas equacdes 2x-y=0, y-1=0 e x£+yt=1,
respectivamente, é correto afirmar:

(O1) A trgjetériade B é uma reta paraelaao exoy.
(02) Astrajetdrias de A e C sdo tangentesentre s.
(04) A trgetoriade C é uma circunferéncia.

(08) Astrgjetériasde A e B seinterceptam no ponto
(1,2).

(16) Se ‘é o menor anguloque a trajetéria de A faz
com o eixo das abcissas, entdo tg ‘=2.

Soma ( )

61. (Fatec) Sejam as equacbesdas circunferéncias,

Co:(x-DE+(y-DE=1e
C,:(2x-DE+4(y-1E=1

Sobreas sentencas

I.C e(C, tém raios iguais a 1.

II. As circunferéncias C e C, sdo tangentes e 0 ponto
de tangénciaé (0, 1).

I11. O centro da circunferéncia Ce pertence a
circunferéncia C, .

devemos dizer que,

a) somente a | é fasa
b) somente a Il é fasa.
c) somente a Ill é falsa.
d) todas séo verdadeiras.
€) todas sdo falsas.

62. (Fatec) Um quadrado ABCD estainscrito na
circunferénciade equacao xt + y£ = 9, e seuslados
sa0 paraelos aos eixos cartesanos. Se o vértice A
esta contido no primeiro quadrante, a equacgdo da reta
tangente a circunferénciano ponto A &
aQy-x+3E2=0

b)y+x-3E2=0

y+x-3=0

d2y+2x-E3 =0

e 2y +x-3E3=0

63. (Mackenzie) A circunferénciaque passa pelos
pontos (1, -3) e (1, 5), cujo centro pertence a reta 2x -
3y - 6 = 0, possui raio no intervalo:

a[2 3]

b)[3 4]

)[4 5]

d[5 6]

e[6 7]
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64. (Mackenzie) Na figuraa seguir, as retast e s sdo 68. (Puccamp) S&0 dadas a reta r, de equagéo

paralelas e a circunferénciatem equacao x£+y£-8x- y=E(3)x/3, e a circunferéncia —, de equagao x£+yt-
8y+28=0. Deste modo, a &reado tridngulo que a reta 4x=0. O centro de — e asinterseccbesde r e —
tangentes define com os eixos € igua a determinam um tridngulo cuja areaé

a) 2 a) E3

b) 4 b) 3

c) 3/2 c) 2E3

d) 4/3 d) 6

e 12 e) 3E3

69. (U€l) Na figuraa seguir tém-se a reta r, bissetriz
do primeiro e terceiro quadrantes, e as
circunferéncias C e C, , de mesmo raio, tangentes
entre S e com centros sobrer. Se a equacao de C- &
x£+y£=9, entdo o centrode C, € o ponto

a) (1; E2)

b) (3; 3)

¢) (3E2; 3E2)

d) (3; 6)

€) (6; 6)

r

65. (Mackenzie) Dada a fungao real definida por
f(x)=E(4-x£) de [-2,2] em [0,2]. Considere uma reta t
tangente ao grafico de f(x) e paral€laa reta y=x+509.
Se (x,y) é o ponto de tangéncia, entéo x+y vale: .
20 X
b) - E2
c) 2 E2
d) E2
e -2 E2
66. (Unirio) A equacéo Xt + y£ - 4x + 6y - 3 =0 é de
uma circunferéncia cujasomado raio e das 70. (Ufrs) Se um circulo de raio r tangenciao exo X
coordenadas do centro é igua a e 0 eixo Y do sstemade coordenadas cartesanas, e
a) -2 tem centro C=(a,b), entdo
b) 3 aa=b
05 b)a=-b
d) 8 cgab=1
e) 15 d) aE=DbE

g a-b=1

67. (Unirio) Sabendo-se que os pontosA (1,3) e B
(3,7) pertencem a uma mesma circunferénciae que a
reta que contémesses pontospassa pelo seu centro,
determine a equagdo dessa circunferéncia.
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Considere os pontos A, B e C nas condi¢cdes
mencionadas na tirinha.
a) Se, A, B e C pertencem a uma mesmareta, calcule
a distanciaentre A e C quando:

. A esta stuado entre B e C;

. A esta situado fora do segmento BC.
b) Se A, B e C estiverem no plano cartesiano, sendo
A um ponto moével, B um ponto do semi-eixo positivo
das abscissas (x) e C a origem (0,0), determine a
equacdo da linha descritapelo ponto A e identifique a
curva correspondente.

72. (Uerj) Observe o sstema:

yy = 1/x
P
YXE+ yE =1£f

O menor vaor inteiro de r para que 0 Sstema acima
apresente quatro solucdes reais é

a1l

b) 2

c) 3

d) 4

73. (Uerj) Observeas regides hachuradas do plano
cartesiano, que correspondem aos pontos que
satisfazem o sistema de inequacdes a seguir:

resﬁ@@rem@ MDESCOMPLICADO.COM.BR

Cadlcule:

“gixo dad
3"x¥r‘y 4£3)=0.
sua equagéo &
a) XE+yE-8x+4y-12=0
by xE+yE+8x -4y +12 =0
C)XE+yE-8x+4y-16=0
d) xE+y£E-8x=0
e) xE+yE-8y =0

unidades em cm

75. (Ufrs) O centro O = (x, y) de uma circunferéncia
gue passapelos pontos (-1, 1) e (1, 5), tem as
coordenadas na relagéo

a2y +x=6

b) 5y + 2x = 15
c) by + 3x = 15
d) 8y + 3x =25
€) 9y + 4x = 36
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76. (Ufrs) Considere a circunferéncia inscrita no
tridngulo equildtero, conforme mostra a figura a

seguir:

A equagao da circunferéncia é
axt+(y-DE=1

b) X£ + (y - E3/2)£ = 3/4

C) x£+ (y - 2E3/3)E = 4/3

d) XE + (y - E3/4)£ = 3/16

€) x£+ (y - E3/3)£ = 1/3

77. (Puccamp) Sejam o ponto P(-3; 0), areta r de
equacdo y=x+6 e a circunferéncia C de equagéo
x£+y£-4y=0. E verdade que

a) P pertence ao interior de C.

b) P pertencear.

c) r e C ndo tém pontos comuns.

d) r e C interceptam-se em um Unico ponto.

€) r e C interceptam-se em dois pontos

78. (Uff) Areta y - 2x + 5 = 0 tangencia, no ponto M, a
circunferéncia C de equacdo x£ + y£ = 5. A reta y=-x
+p intercepta C nos pontosM e Q.

Determine:

a) o valor de p;

b) as coordenadas dos pontosM e Q.

79. (Uff) A circunferéncia Ce, de raio 1, é tangente aos
eixos coordenados, conforme representacao abaixo.

Determine a equacio da circunferéncia C, , tangente
sSmultaneamente aos eixos coordenados e a Ce.

80. (Ufes) Sabe-se que b>0 e que a reta 5y+b(x-5)=0
é tangente a circunferéncia xE+y£=9. O valor de b &
a) 15/4

b) 16/3

c) 6

d) 20/3

e 7

81. (Ufsm) Dadaa circunferéncia’ : x§ + y§ - 4x - 12 =
0, entdo a circunferéncia °, que € concéntricaa
circunferéncia’ e tangentea reta r: x+y=0, &

a xE+(y+2£E=4
b)yE-4x +y£E=0
C)xE+yE+4y +2=0
dxtE+yt-4x +2=0
e (x+2E+yE=2

82. (Ufsc) Sga C uma circunferéncia de equacdo
XE+yE-2X-2y-6=0, e sejar a reta de equacdo x+y=6.
Determine a soma dos nimeros associados a(s)
proposicéo(des) VERDADEIRA(S).

01. A circunferénciade centro no ponto (0, 0) e raio
E2 ¢é tangente externamente & circunferéncia C.

02. Com relacéo a posicao de C e r, pode-se afirmar
gue C e r s80 secantes.

04. A circunferéncia C limitaum circulo cuja&rea é
g™,

08. Em coordenadas cartesianas, 0 centro e o raio da
circunferéncia C sdo (1,1) e 2E2, respectivamente.
16. Com relagdo a posicao do ponto P(2, 3) e C,
pode-se afirmar que o ponto P é exterior a C.
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83. (Mackenzie) Supondo ™=3, 0s pontos (x,y) do
plano tais que

yXE + yE£~ 2X
p
yxXE+yE~ 2y

definem uma regido de area
a 2,5
b) 2,0
c 15
d) 1,0
e 0,5

84. (Mackenzie) A circunferéncia da figura, tangente
ao exo e a reta r, tem equacao x£+yt-3x-2ky+k£=0. Se
‘zarctg3/4, entéo k vale:

a 3,0

b) 3,5

c) 4,0

d) 50

e) 6,0

85. (Unioeste) Considere as circunferéncias

Ce: x£-10x+y£-8y+32=0
C, : x§-16x+y£-14y+104=0

E correto afirmar que:

01. Séo circunferéncias concéntricas.

02. A circunferéncia Ce tem centro em (5, 4).

04. A circunferéncia C, tem raio igual a 4 unidades.
08. A distancia entre os centrosde C e C, é igual a
3E2 unidades.

16. A reta que passa pelos centros das
circunferéncias tem equagao y=x-1.

32. Ascircunferéncias sdo tangentesinternamente.
64. As circunferéncias interceptam-se nos pontos (5,
7) e (8, 4).

86. (Unioeste) A reta x+y-7=0 corta a circunferéncia
xE+y£-6x-4y+0=0 em dois pontos. E correto afirmar
que

01. (5, 2) é o ponto de interseccao da reta com a
circunferéncia.

02. (3, 4) é o Unico ponto de interseccao da reta com
a circunferéncia.

04. a circunferénciatem centro no ponto (3, 2).

08. o raio da circunferéncia mede E2 unidades de
comprimento.

16. a distdnciado centro da circunferénciaa reta
dada ¢ igual a 2(E13)/13 unidades de comprimento.
32. a areado tridngulo formado pelos pontos de
interseccao da reta com a circunferénciae o centro
da circunferéncia é igua a 2 unidades de area.

87. (Fuvest) Uma circunferéncia passa pelos pontos
(2,0), (24) e (0,4). Logo, a distancia do centro dessa
circunferénciaa origem é:

a E2

b) E3

c) E4

d) E5

e) E6

88. (Fuvest) Das regides hachuradas na seqiéncia, a
gue melhor representa o conjunto dos pontos (x, Y),
do plano cartesano, satisfazendo ao conjunto de
desigualdades

XHUO;
yHo;
X-y+1po0;
XE+yE ™ 9,
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89. (Ufpr) Considerando uma circunferénciade raio 1
e centro na origem de um sistemade coordenadas
cartesianas ortogonais, é correto afirmar:

(01) A circunferénciaintercepta o e€xo x no ponto (O,-
1).

(02) Existevalor de ‘ para o qual o ponto

(2cos ‘sen ‘) pertence a circunferéncia.

(04) Se o ponto (a,@) pertence a circunferéncia, entao
a=E2.

(08) A circunferénciainterceptaa reta x-y+2=0 em
dois pontos.

(16) A circunferénciatem um didmetro que contém o
ponto (-1/2,-1/2) e é perpendicular a reta x+y+1=0.

Soma ( )

90. (Unesp) Seja S={(x,y) e IRE: XE+yE 16 e xE+(y-
1£u9} uma regido do plano. A areade S é

a 5.

b) 7.

c) 5™,

d) 7™,

e) TTVME,

91. (Ita) Duasretas r e r, sdo paralelas a reta 3x- y=37
e tangentes a circunferéncia xt+y£-2x-y=0. Se de é a
distancia de r até a origeme d, é a distancia de r, até
a origem, entdo d+d, € igual a

a) E12.

b) E15.

c) E7.

d) E10.

e) ES.

92. (Puccamp) A circunferéncia — representada a

seguir é tangente ao exo das ordenadas na origem
do sstemade €xos cartesanos.

]
I
x“’

A equacao de —, é

a) xE+yE+4x +4 =0
by xE+yE+4y +4=0
C)xE+yE+4x =0

d xE+yE+4y =0

e xE+yE+4=0

93. (Ufsm) A equacado da circunferénciade centro
C(2,1) e tangente a reta 3x-4y+8=0 &

a) (XE+2)£ + (y-1)£=8

b) (xE-2)£ + (y-1)E=2

C) (X-2)£+ (y+1)£=2

d) (x-2)£+ (y-1)£=4

e) (X-2)£- (x-1)£=4

94. (Unirio) Considerando uma circunferénciade
centro (2,1), que passa peo ponto (2,-2), assnae a
opcéao correta.

a) A equagdo da circunferéncia é (x-2)£+(y-1)£=3.
b) O interior da circunferéncia é representado pela
inequacao XE+4x+yt+2y<4.

¢) O interior da circunferéncia é representado pela
inequacao X£-4x+yt-2y<4.

d) O exterior da circunferéncia é representado pea
inequacao XE£-Ax+yt-2y>-2.

€) O ponto (5, -1) pertence a circunferéncia.
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95. (Fgv) @ No plano cartesiano, considere a
circunferénciade equacdo x£+y£-4x=0 e 0 ponto
P(3,E3).

Verificar se P é interior, exterior ou pertencente a
circunferéncia.

b) Dada a circunferénciade equacéo x£+y£=9 o ponto
P(3,5), obtenhaas equacdes das retas tangentes a
circunferéncia, passando por P.

96. (Fuvest) O conjunto dos pontos (x, y) do plano
cartesiano, cujas coordenadas satisfazem a equacdo
(XE+YEFD).(2x+3y-1).(3x-2y+3)=0, pode ser
representado, graficamente, por:

al ) c)

y y FJI.
X ;E‘.}u X

d)

€)

L
=

97. (Unesp) A equacgao da circunferéncia com centro
no ponto C= (2,1) e que passa pelo ponto P= (0,3) é
dada por

a) xE+ (y-3)E=0.

b) (x-2)£+ (y-DE=4.
c) (x-2)E+ (y-1)£E=8.
d) (x - 2)£+ (y - 1)E= 16.
e) xt+ (y-3)E=8.

98. (Ufpr) Na figura abaixo esta representadauma
circunferénciade raio 6 e centro na origem do
sstemade coordenadas cartesanas. Dados A(6, 0),
M(3, 0) e B(0, 6) e sendo P o ponto de intersecdo da
circunferénciacom a reta que contémM e é
perpendicular a0 segmento OA, é correto afirmar:

(01) A equagdo da reta que contém A e B é x+y+6=0.
(02) A equagédo da circunferéncia é x£+y£=36.

(04) A areado triangulo OMP ¢ igua a 9E3.

(08) A drea da regido hachurada € igual a (12™-
9E3)/2.

(16) A distanciade P a M é menor que 6.

(32) Os segmentos OA e OP formam angulo de 45°.

Soma ( )

99. (Ufsc) Dados, num sstemade coordenadas
cartesianas, o ponto P de coordenadas (1,2), areta s
de equacdo x+y-1=0 e a circunferéncia C de equagao
XE+YE+AX+Ay+4=0.

Determine a soma dos nimeros associados a(s)
proposicao(des) VERDADEIRA(S).

01. A menor distanciado ponto P a circunferénciaC é
de 3 unidades de comprimento.

02. A equacao da reta que passapeloponto P e é
perpendicular a reta s é x+y-3=0.

04. Com relagéo a posicao de C e s, pode-se afirmar
gque C e s sdo tangentes.

08. A areado tridngulo, cujos vérticessao o ponto P,
o centro da circunferéncia C e o ponto Q de
coordenadas (1,-2) , é de 6 unidades de area.

100. (Ufpr) Em um sistema de coordenadas
cartesanas no plano, considere, para cada nimero
red m, a reta de equacdo y=mx e a circunferéncia de
equacao x£+y£-10x = 0.

Ent3o, € correto afirmar:

(01) A medidado raio da circunferénciaé 5.

(02) Se m=10, a reta é tangente a circunferéncia.
(04) Qualquer que sejao valor de m, a reta contém a
origem do sistema.
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(08) Se m=1, areta determinana circunferénciauma
corda de comprimento 5.

(16) A circunferéncia é tangente ao eixo y.

(32) Se m=3, um dos pontos de intersecéo da reta
com a circunferénciaé (1, 3).

Soma ( )

101. (Unifesp) Aregido do plano cartesiano,
determinada simultaneamente pelas trés condi¢cbes

yxt +y£~ 16
p y MXE
y X HO

y

F
y=x’
A B
C D
a "
E

€ aguea, na figura, indicadacom a letra
a A.
b) B.
c) C
d) D.
e) E.

102. (Unifesp) A equacdo Xt + yE + 6x + 4y + 12 = 0,
em coordenadas cartesianas, representa uma
circunferénciade raio 1 e centro

a) (-6, 4).

b) (6, 4).

c) (3, 2.

d) (-3, -2).

e) (6, -4).

103. (Uerj) Um dado tridngulo é formado pelas retas
(1), (s) e (t), abaixo descritas.

(r):2x-3y+21=0

(s):3x-2y-6=0

(t):2x+3y+9=0

Calcule, em relacdo a esse triangulo:

a) suaarega;

b) a equacdo da circunferéncia circunscritaa ee.

104. (Ita) Considere o seguinte raciocinio de cunho
cartesiano: "Se a circunferénciade centro C=(h,0) e
raio r interceptaa curva y = +Ex, x>0, no ponto A =
(a,Ea) de formaque o segmento && sga
perpendicular a reta tangente a curva em A, entdo x =
a é raiz duplada equacdo em x que se obtém da
interseccao da curva com a circunferéncia."

Use este raciocinio para mostrar que o coeficiente
angular dessareta tangenteem A é 1/2Ea.

105. (Fgv) Areta de equacdo y = x - 1 determina, na
circunferénciade equagao x£ + y£ = 13, uma corda de
comprimento:

a) 4E2

b) 5E2

c) 6E2

d) 7E2

€) 8E2

106. (Ufscar) O raio da circunferénciainscritaem um
tridngulo de lados a, b e ¢ pode ser calculado pela
formula

r=E[(p-ap -b) (p-c)lip,

onde p é o semi-perimetro do tridngulo. Os catetos de
um tridngulo retdngulo medem 3 e 4 e estdo sobre os
eixos cartesianos, conforme a figura
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Determine nesse tridngulo
a) o raio da circunferénciainscrita.
b) a equacdo da circunferénciainscrita.

107. (Ufsm) Asretasr e stangenciam a
circunferénciade equacéo x£+y£-4x+3=0,
respectivamente, nos pontos P e Q e passam pelo
ponto O (0, 0). A medidado angulo POQ vale

a) 15°

b) 30°

c) 45°

d) 60°

e) 90°

108. (Ufv) Sabendo que o ponto (4, 2) é o ponto
meédio de uma corda AB da circunferéncia (x-
3)E+y£=25, determine:

a) A equagdo da reta que contém A e B.
b) As coordenadas dos pontos A e B.
c) A distanciaentre A e B.

109. (Ufv) Considerea equagcao xE + yE-6X + 4y + p =
0. O maior vaor inteiro p para que a equacao anterior
represente uma circunferéncia &

a 13

b) 12

c) 14

d) 8

e) 10

110. (Pucpr) A areada regido assnaladana figuraé
4™ A equacgdo da circunferéncia de centroem P €,
entéo:

a) XE+yE-8x-6y-7=0

by xE+yE-8x -6y +17 =0
C)XE+yE-8x -6y +21=0

d) xE+yE-8x -6y +13-8E2=0
€) xE+yE-6x -8y +13-8E2=0

111. (Uel) Uma circunferénciade raio 2 tem centro na
origem do sistema cartesiano de coordenadas
ortogonas. Assim, € correto airmar:

a) Um dos pontos em que a circunferénciaintercepta
o exox é (0, 1).

b) A reta de equacgdo y=-2 é tangente a
circunferéncia.

c) A equacdo da circunferéncia & xt+y£+4=0.

d) A reta de equacdo y=x+2 ndo intercepta a
circunferéncia

e) O ponto (2, 2) estano interior da circunferéncia.

112. (Ufrn) Observando a regi&o quadriculada no
plano cartesiano a seguir,

Vi

- b R oam

L

-4

-5
-5-4-3-2-1 01 2 3 4545

a) esboce o quadrado contido nessaregido, no qual
as extremidades de um dos lados s&o os pontos(-4,
2) e (-2,0) e determineas coorden
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adas dos outros vértices desse quadrado;
b) esboce os graficos das retas y=x e y=x-2;

c) esboce o circulo de centro no exo x que sga
tangente a ambas as retas do subitem b;

d) determine o raio do circulo eshogcado no subitem c;

€) determineas coordenadas do centro do circulo
esbocado no subitem c.

113. (Ufrs) No sistema de coordenadas cartesanas
retangulares, a reta de equacdo y=x+b intercepta a
curva de equacao xE+y£=8. Entdo

a) |bl” E2.

b) |b|” 2E2.

Q) 2E2 b~ 4
d E2 " b~ 2E2.
e |bl” 4.

114. (Fei) No plano cartesano, A=(1, 0) e B=(0, 2)
sdo pontosde uma mesma circunferéncia. O centro
dessa circunferéncia é ponto da reta y=3-x. Assnae
a alternativa que corresponda ao centro dessa
circunferéncia

a) C= (32, 12

b) C = (3/2, 3/2)

c) C =(5/2, 1/2)

d) C=(0, 3

e) C=(1 2

115. (Pucpr) A dist&nciado ponto P(1;8) ao centro da
circunferéncia xE+y£-8x-8y+24=0 &

a1l

b) 2

c) 3

d) 5

€ 6

116. (Ufal) As sentencas abaixo referem-se a
circunferéncia C, de equacéo x£+yt+2x-4y-4=0.

) O ponto (-2, 2) pertence ao exterior de C.
) O ponto (1, 6) pertence ao exterior de C.
) O ponto (-1, -1) pertencea C.

) O ponto (-5, 0) pertence ao interior de C.
) O ponto (0, 1) pertence ao exterior de C.

AN AN AN S~

117. (Ufrn) Considere a reta se os pontosA,Be C
representados na figuraa seguir.

-y

a) Determine as coordenadascartesianas dos pontos
A,BeC.

b) Determine uma equacao cuja representacdo
gréfica sgaareta s.

c) Determine uma equacao cuja representacao
gréfica sgaa circunferénciade centro C que passa
pelo ponto B.

118. (Ufpi) Se uma circunferénciano segundo
quadrante, tangente a ambos 0s eixos, toca o eixo y
no ponto (0, 3), entdo o centro dessa circunferénciaé
0 ponto:

a (-3, 0)

b) (-3, 3)

) (3,3

d) (-4, 3)

e (2,3

119. (Ufal) Sdo dados os pontos A(0;0), B(2; 4), C(6;
2) e acircunferéncia —, de raio 1 e equacdo xt+y¢-
16x+my+n=0. Se o centro de —, o ponto A e o ponto
médio do segmento aee estdo ainhados, entdo o
valor de n &

a) 100

b) 99

c) 64

d) 36

€) 28
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120. (Ud)

0 =

A equacgao da circunferénciade centro em A e raio
aceé

a) xE+yt-6y+8=0

b) XE+yE-6x +8=0

c)xE+yt-6y+1=0

d xt+yt-6x+1=0

€ xE+yt-6y-1=0

121. (Ufc) Seja r a reta tangente a circunferéncia
xE+y£=2 no ponto (a,b). Se a areado tridngulo limitado
por r e pelos eixos coordenados é igud a 2u.a. e sea
eb sdo positivos, o vaor de ath &

a) 2E2

b) 1

c) E2

d) 3

e 2

122. (Ufc) Mostre que para qualquer ponto P
pertencente a circunferénciainscrita em um tridngulo
equilatero, a somados quadradosdas distancias de P
aos vérticesdesse tridngulo é constante.

123. (Ufes) Calcule a areado tridngulo formado pelo
€iX0 y e pelasretas tangentes a circunferéncia de
centro C(5,3) e raio 5 nos pontosde abscissa x=2.

124. (Ufrn) A circunferéncia de centro no ponto (-2,-2)
e tangenteaos eixos coordenados é interceptada pela
bissetriz do 3° quadrante, conformea figura abaixo.

V&

ER 4

O ponto P, assinadado na figura, tem coordenadas:
a x=-2E3;y=-2E3

b)x=-2-E3;y=-2-E3

) x=-2E2;y=-2E2

d) x=-2-E2;y=-2-E2

125. (Ufv) O gréfico da equagdo xay+xyo-xy=0
consiste de:

a) duas retas e uma parabola.

b) duas pardbolas e uma reta

c) doiscirculos e uma reta.

d) duas retas e um circulo.

€) um circulo e uma parabola.

126. (Ufv) Determine os valores de R para que o
gréfico da equacao xt+yE+4x+6y+R=0 sga:

a) um circulo.
b) um ponto.

127. (Ufrrj) Se a &reade uma figura é representada
pelasolucédo do sistema

yxE+yE ™ 9
p
yx-y+370,

pode-se afirmar que esta area corresponde a

a) 9 ™4,
b) [0 (M - 2))/4.
o) [3 (™ - 3))/2.
d) [3 (™ - 3))/4.
e) (M - 3)/3.
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128. (Ufrrj) Em um circo, no qua o picadeiro tem - no
plano cartesano - a formade um circulo de equagado
igual a xE+y£-12x-16y-300°0, o pahaco acidentou-se
com o fogo do malabarista e saiu desesperadamente
do centro do picadeiro, em linhareta, em direcéo a
um pogo com agualocalizado no ponto (24, 32).
Calculea distanciad percorrida pelo palhaco, a partir
do momento em que sai do picadeiro até o momento
em que chegaao poco.

129. (Pucrs) Uma circunferénciatem centro na
intersecao da reta x=-2 com 0 €xo das abscissas e
passa pelo ponto de intersecéo das retas y=-2x+8 e
y=x+2. A equacao dessa circunferéncia é

a) xE+yE =20

b) XE + (y+2)£= 32

C) (X+2)E+yt = 32

d) (x-2) £+ yE=32

€) (X-2)£+ (y-2)£= 32

130. (Uff) Cadaponto P(x,y) de uma curva C no plano
Xy tem suas coordenadasdescritas por:

yx =1+ cos t
p ,O"[’TM
yy=2+sent

a) Escrevauma equacao de C relacionando,
somente, as variaveisx e y.
b) Calcule o comprimento de C.

131. (Fgv) No plano cartesiano, a reta de equacao X =
k tangencia a circunferénciade equacao (x-2)E+(y-
3)£=1. Os valoresde k séo:

a -2ou0

b)-lou1l

c)Oou?2

dlou3

€ 2o0u4

132. (Ufc) O segmento que une os pontos de
intersecdo da reta 2x +y - 4 = 0 com 0S eixos
coordenados determinaum didmetro de uma
circunferéncia. A equacéo dessa circunferéncia &

a (x-1E+(y-2£E=5b)
(x-1E+(y-2£=20c)
(x-DE+ (y-2£=254d)
X+DE+(y+2E=5¢)
(x+1E+ (y+2£=20

133. (Unicamp) Asequacdes (x+1)E+yE=1e (X-2)E+
yE = 4 representam duas circunferéncias cujos centros
estao sobre o eixo das abscissas.

a) Encontre, se existirem, os pontosde intersec¢céo
daguel as circunferéncias.

b) Encontre o valor de a A£IR, a - 0, de modo que
duas retas que passam pelo ponto (g, 0), sgam
tangentesas duas circunferéncias.

134. (Unesp) Considere a circunferéncia —, de
equacao (x-3)E+y£=5.

a) Determine o ponto P = (X, y) pertencente a —, tal
que y=2 e x>3.

b) Se r € a reta que passa pelo centro (3,0) de — e por
P, dé a equacéo e o coeficiente angular de r.

135. (Ufpr) Considere as seguintesinformacgdes. C é
uma circunferénciade raioigual a 1 e centro na
origem de um sstemade coordenadas cartesianas
retangulares; um ponto estarano interior da
circunferéncia C se a distanciado ponto a origem do
sstemafor menor do que 1. Assim, é correto afirmar:

(01) A equacdo da circunferénciaC é xE+yt+ 1 =0.
(02) O ponto P(cos Y, sen Y) pertence a
circunferéncia C, qualquer que sgiao ntmero real Y.
(04) Areta y =x + 1 interceptaa circunferénciaC em
dois pontos.

(08) Areta y + 1 =0 é tangente a circunferéncia C.
(16) O ponto (1, 1) estano interior da circunferéncia
C.

(32) O gréfico da fungdo y = sen 2x intercepta o eixo X
apenas uma vez no interior da circunferéncia C.

Soma ( )
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136. (Pucsp) Sgja xt + y£ + 4x = 0 a equacdo da
circunferénciade centro Q representada no plano
cartesiano a seguir.

Se o quadrado PQMN tem os vértices Q e M sobre o
eixo das abcissas e o vértice N pertence a
circunferéncia, o ponto N é dado por

a) (E2 -2; E2)

b) (- E2 +2; E2)

Q) (E2 -2 2)

d) (-E2 -2, 2- E2)
e (-E2; 2-E2)

137. (Ufes) Em um sistema de coordenadas
cartesianas com origem O, consdere a circunferéncia
C dada pela equacdo x£+y£-4x-8y+15=0, cujo centro
indicamos por P. A reta OP intersecta C em dois
pontos A e B, onde A é o mais proximo da origem.

A equacdo da reta que tangenciaa circunferéncia C
no ponto A é

ax-2y+3=0

byx+2y-5=0
c)2x+y-4=0
d2x+y-5=0
€ 2x-y-4=0

138. (Ufjf) Sobre o conjunto de pontos de intersecéo
da circunferénciaxt + (y - 2 E=2 com areta mx -y +
2 =0, onde m é red, podemos afirmar que:

a) contém um unico ponto.

b) é o conjunto vazio.

¢) contém dois pontos.

d) contém trés pontos.

€) depende de m.

139. (Pucmg) Considere a circunferénciaC de
equacdo (x+1)E+ (y-1)E=9 e areta r de equacdo x+y
= 0. E CORRETO afirmar:

a) r é tangentea C.

b) r ndo corta C.

¢) r corta C no ponto (1, 1).

d) r passa pelo centro de C.

140. (Pucrs) Uma formiga caminha sobre um plano
onde estalocalizado um referencial cartesiano. Inicia
seu deslocamento S em um ponto sobre a curva de
equacdo xt + yE =1 (x e y em cm) na qual estase
movimentando, e NAO passa por um mesmo ponto
mais de uma vez. Entdo, S é um nimero rea tal que

a0~ S 2
b) ™S 2,
)0~ S~ ™

d) 0~ S<2m,

&) T il

141. (Ufsm)

O segmento aze da figura representa um didmetro de
uma circunferéncia. A equacgao dessa circunferéncia é
dada por

a) XE+yE-8x -7y +20=0

by XE-yE+8x -7y +20 =0

C) Xt + y£E =25

d xE+yE-8x-7y +22=0

€ -xE+yE+8x+7y-22=0
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142. (Uff) Um arquiteto desgja desenhar a fachadade
uma casae, para isto, utilizaum programa de
computador. Na construcéo do desenho, tal programa
considera o plano cartesiano e traga curvas a partir

de suas equacdes.

Na fachada, a janelatem a forma do retangulo MNPQ
encimado pela semicircunferéncia PRQ, conforme
mostra a figura:

y (cm)

"% {cm)

Para desenhar a janelao arquiteto precisa da
equagéo da semicircunferéncia PRQ. Sabe-se que 0
segmento MN é paralelo a0 eixo Ox e tem
comprimento igual a 2 cm, que MQ tem comprimento
igual a 1 cm e que o ponto M tem coordenadas (4,
3/2). Uma possivel equacgdo da semicircunferéncia &
dada por:

a) y=(-52) - E[1 - (x - 5)d]

b) y = (5/2) + E[1 + (x - 5)q]

0 y=(-52) +E[1 - (x - 5£f]

dyy= (52) +E[1 - (x - 5)£f]

e y= (5/2) +E[1 + (x-5f]

143. (Uem) Consdere o paralelogramo MNPQ. Os
vérticesM e N desse paralelogramo sdo
determinados pel as intersecdes entre a reta r de
equacdo y = -x -1 e a circunferéncia C de equacao (x
-DE+ (y + 1D)E=1, sendo que o ponto M esta sobre o
eixo das ordenadase o vértice Q tem coordenadas
(2,2).

Nessas condicdes, é correto airmar que

01) o outro vértice do paralelogramo esta sobreo eixo
OX.

02) o paralelogramo é um retangulo.

04) as diagonais do paraelogramo se interceptam
Nnos seus pontos médios.

08) a &reado paralelogramo é maior que a area do
circulo de circunferéncia C dada.

16) a medida da diagona desse paralelogramo é
maior que 3 unidades de comprimento.

32) o centro da circunferéncia estano exterior do
paralelogramo.

144. (Ufsc) Considere a circunferénciaC: (x - )£+ (y
-3)£=16earetar: 4x +3y -10=0.

Assinae a soma dos niimeros associados a(s)
proposicao(des) CORRETA(S).

(01) A circunferéncia C intercepta o eixo das
abscissas em 2 (dois) pontos e 0 das ordenadasem 1
(um) ponto.

(02) O centro de C é o ponto (3, 4).

(04) A distanciada reta r ao centro de C € menor do
que 4.

(08) reCc =1,

(16) A funcéo y dada pela equagdo da reta r €
decrescente.

145. (Pucpr) O gréficode xE+yE£-6|y|=0
representa

a) uma circunferénciacom centro no exo .

b) uma circunferénciacom centro no exo X.

¢) um par de circunferéncias tangentes com centros
no exo X.

d) um par de circunferéncias tangentes com centros
no exoy.

€) um par de circnferéncias concéntricas com centros
no exo X.

146. (Pucrs) O raio da circunferéncia centradana
origem que tangenciaa reta de equagdoy =x -1 &
al

b) 1/2

c) E2

d) (E2)/2

e)(E2) -1

147. (Unesp) Considere a circunferénciaxt + (y - 2)£=
4 e o ponto P(0, -3).

a) Encontre uma equacdo da reta que passe por P e
tangencie a circunferéncia num ponto Q de abscissa
postiva.

b) Determine as coordenadasdo ponto Q.
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148. (Ita) Sejamr e s duas retas que seinterceptam
segundo um &angulo de 60°. SgjaCs uma
circunferénciade 3 cm de raio, cujo centro O se Situa
em s,a5cmder.

Determine o raio da menor circunferénciatangente a
Ce e areta r, cujo centro também se stuana reta s.

149. (Ita) Sgjam os pontosA: (2, 0), B: (4, 0) e P: (3,
5+2E2).

a) Determine a equacgao da circunferéncia C, cujo
centro esta situado no primeiro quadrante, passa
pelos pontos A e B e é tangente ao eixo .

b) Determine as equacdes das retas tangentesa
circunferéncia C que passam pelo ponto P.

150. (Ufes) Em um sistema de coordenadas
cartesianas ortogonais, considere as circunferéncias
dadas pelas equacdes
(6x - 25)f + 36y£ = 25£
64xE + (8y - 25)f = 25£
A equacdo da reta determinada pelos centros dessas
circunferéncias é
a) 25x + 25y = 25£
b) 64x + 36y = 25£
c) 36x + 64y = 25
d) 8x + 6y = 25
€) 6x + 8y =25

151. (Ufrrj) Represente graficamente a regido do
plano que é dada por

{(xy) £IREta que xE+yE ™ 1, y<l-|
Xley>-1-x}
152. (Ita) Uma circunferéncia passa pelos pontos A =
(0,2,B=(0,8eC=(8,8).
Entdo, o centro da circunferénciae o valor de seu
raio, respectivamente, séo
a (0,5) e 6.
b) (5, 4) e 5.
c) (4, 8) e 55.
d) (4, 5) e5.
€) (4, 6) e 5.

153. (Ita) Sga C a circunferéncia de centro na origem,
passando pelo ponto P = (3, 4). Se t é a reta tangente

aC por P, determine a circunferéncia C' de menor
raio, com centro sobre o €xo x e tangente
smultaneamente 4 reta t e a circunferéncia C.

154. (Pucpr) A éreada regido plana compreendida
entre xXE+yE " 9e|x|+|y| u3éigua a

a) 9 (M+2)

b) 9 (M-2)

)3 (2M™-3)

d) 4 3™-5)

e) 4 2™-5)

155. (Ufg) Dado o sistemade equaces:

yxE+yE-4x -2y +4=0

p
y y=mx, m £R

a) Represente graficamente, no plano cartesiano, o
Sistema quando a reta y = mx passa pelo centro da
circunferéncia descrita pela primeira equacao.

b) Determine o conjunto de valores de m para que o
sistema admita duas solucdes.

156. (Ufrj) Areta y = x + k, k fixo, intercepta a

circunferénciaxt + y£ = 1 em dois pontos distintos, Pe
e P, , como mostra a figura a seguir.

Y A4

o 3

a) Determine os possiveis valoresde k.
b) Determine o comprimento do segmento PP, em
funcdo de k.
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157. (Unicamp) Astransmissdes de uma determinada
emissora de radio sao feitas por meo de 4 antenas
Stuadas nos pontos A(0,0), B(100,0), C(60,40) e
D(0,40), sendo o quildmetro a unidade de
comprimento. Desprezando a atura das antenas e
supondo que o alcance maximo de cada antena é de
20 km, pergunta-se:

a) O ponto médio do segmento BC recebe as
transmisstesdessa emissora? Justifique sua
resposta apresentando os cal cul os necessarios.

b) Qua a area da regido limitada pelo quadrilatero
ABCD que ndo é alcancada pelas transmissdes da
referida emissora?

158. (Uff) Considere a equacdo
(Mm+n-1)x£+(m-n+1)y£+2x+2y-2=0.
Pode-se afirmar que:

a) Se m=0 e n=2 entdo a equacao representa uma
elipse.

b) Se m=n=0 entdo a equacado representa uma reta.
¢) Se m=0 e n=1 entdo a equagdo representa uma
parabola.

d) Se m=1 e n=2 entdo a equacao representa uma
hipérbole.

€) Se m=n=1 ent&o a equacgéo representa uma
circunferéncia.

159. (Mackenzie) | - Se 0 < x < ™/2, entdo os pontos
(sen x, -cos Xx), (-sen x, cos x) e (-1, cos x) sempre
s30 vérticesde um tridngulo.

Il - Se a e b sdo nlmerosreaistaisque a>b >0,
entdoasretasx -ay + a=0e x + by + b£= 0 nunca
s8o paraeas.

lll - Areta x +y - 5E2 = 0 é tangente a curva

Xt +yE£-25=0.

Relativamente as afirmacdes acima, podemos afirmar
que:

a) somente | e Il sdo verdaderas.

b) somente | e Ill sdo verdadeiras.

c) somente |l e |ll sGo verdaderas.

d) todas sdo falsas.

€) todas séo verdadeiras.

160. (Ufsm) Sendoa - k™, k £7Z, e P(x,y) um ponto
do plano ta que

cos a = (4x - 16)/5 e cossec a = 5/(4y - 8),
pode-se afirmar que P(x, y) € um ponto da
circunferénciade raio____ que esta centrada no
ponto
Assinde a dternativa que preenche corretamente as
lacunas.
a) 5 4, 2
b) 5; (16, 8)
c) 5/4; (4/5, 2/5)
d) 5/4; (4, 2)
€) 1; (cos a sen &)

Visite : WWW.ENEMDESCOMPLICADO.COM.BR



Visite : WWW.ENEMDESCOMPLICADO.COM.BR

GABARITO

1. [D]
2. [B]

3. [A]

4. [A]

5.02 + 16 = 18

6. 01 + 02 + 04 = 07

7.8 P(a 0)-1<a<i

b) P' [2c/(cE+1); (cE-1)/(CE+1)]

8. ) Observe a figura:

1
Cil=.0
h1:“2+}'2=ﬂ‘ 1[2 ]

P | -
”1
-
-h

P | =t

b) Um ponto de interseccéo é (0,0) e asretas
tangentesas respectivas circunferéncias por este
ponto sdo x =0 ey =0, que sdo perpendiculares.
O outro ponto de interseccdo é (1/2, 1/2) e asretas
tangentesas respectivas circunferéncias por este

ponto sdoy = 1/2 e x = 1/2 que sdo perpendiculares.

9. [D]
10.y=x-1ley=-x+5
11. @ m=-1/2

b) y = 2x e 0 ponto A pertence a mediatriz
c)y=-x/2

12. A corda mede (60 E61)/61 unidades de
comprimento

13. [B]
14. @) (x- DE+ (y+2E=25

b) —: (x - 6)E+ (y - 2E3)E =12
— o (x - 14)E + (y - 14E3/3)E = 196/3

15. 3+ E2/2; 4 - E2/2) e (3- E2/2; 4 + E2/2)

16. @ x-2y-1=0
b) (x-3) +(y-DE=1

17. [A]
18. [D]
19. [C]
20. [A]
21. [D]
22. [E]
23. [C]
24. [E]
25. [E]
26. [A]
27. [B]

28.8) x+2y-6=0
b) (x - 4/5)E + (y - 13/5)E = 4/5

29. (512, 1/2)
30. [B]
31. [B]
32. [A]

33. [A]
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34. xE+yE-4x-2y-20=0
35. [A]
36. 03
37. [A]
38. [C]
39. [D]
40. [D]
41. [D]

42. @) (7,7)
b) 10™ km/h

43. [B]
44. [E]
45. [A]
46. [A]

47. @) (1,1) e (4, -7)

b) E2 e 5E2
48. @) Gréfico:
a] Esbogo do grafico .
..... A
P
1 g
; it -1 B
C ;

Mome da curva: arco de circunferéncia .

b) x = 1,63 toneladas e y = 3,26 toneladas,
aproximadamente.

49. [B]

50. [E]

51. [E]

52. [A]

53. Os vértices pedidos s&o: (5, 5), (4, -2) e (-2, 6).
54. [B]

55. [D]

56. [A]

57. [C]

58. a)

0<x<120

y=0

XE + (y - 40)¢ > 50
|X-y-20]<20.E2
b) 30 <x<20. (1 +E2)
59. [B]

60. 04 + 16 = 20

61. [A]

62. [B]

63. [D]

64. [C]

65. [A]

66. [B]

67. (x-2)E+(y-5)E=5
68. [A]

69. [C]

70. [D]
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71. @ A Stuado entre B e C = 10/3 cm
A situado forade Be C =10 cm

b) 3x£ + 3y£ - 40x + 100 = 0, circunferénciade circulo.
72. [B]

73. @) 90°
b)) A=( + 2™ u.a/4

74. [D]

75. [A]

76. [E]

77. [C]

78.8 p=1

b) M (2, -1); Q (-1, 2)

79. [x-(2-E2)/(2+E2)|E + [y-(2-E2)/(2+E2)]t =
= [(2-B2)/(2+E2)IE

80. [A]
81. [D]

82. 04 + 08 = 12
83. [E]

84. [A]

85. FVFVVFV
86. VFVFFV
87. [D]

88. [A]

89. 02 + 08 = 10
90. [D]

o1. [E]

92. [C]

93. [D]

94. [C]

95. @) Pertence.
b)x-3=0e8x-15y +51 =0
96. [D]

97. [C]

98. 02 +08 + 16 = 26

99. 01 + 08 = 09

100. 01 + 04 + 16 + 32 =53
101. [B]

102. [D]

103. @) 97,5

b) [x- (9/4)E + [y - (17/2)]£ = 2197/16

104. (x-h)E+yE=1Ef
y = Ex

Xt + (1-2h)x + (hE-1E) =0

a éraz dupla

S=2a=2h-1

h=a+1/2

m0Y = -2Ea

portanto o coeficiente angular da reta tangenteé
1/(2Ea).

105. [B]

106. a) 1

by xE+yt-2x-2y+1=0

107. [D]
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108. &) x+2y -8=0
b) (8,0) e (0,4)

c) 4E5

109. [B]

110. [D]

111. [B]

112. Observe os gréficos a seguir:

a) Y c) ¥
0,2 e(-2,4 4 u%
2
4 -2 X &
Bb Y yox y-x.2
; . mR=£§

1 X
€) C (1,0}

113. [E]

114. [B]

115. [D]

116. FVVFF

117. &) A (3, -2); B(3, 4); C(1, 5)
b)s 7x+2y-17=0

Q) — (x-1)E+(y-5)E=5

118. [B]

119. [B]

120. [C]

121. [E]

122. Sgam 0 o lado do tridngulo e r o raio da
circunferéncia

ny
A, V3 .p
2
r
;K
VAT TN
I 1
B(-%,-1 C(%,-n

[(OE3)/2 - 1]E = E + (W2)E
(30E)/4 - rOE3 + £ = 1£ + 0£/4
(308)/4 - 10E3 = 08/4

(20£)/4 - 1IE3 = 0

02 - r3) =0

Como §-0, temos:
g2 - rE3 =00 = 2rE3

Para quaquer ponto P(x,y) sobre a circunferéncia, a
soma dos quadrados de suas distancias aos vértices
do tridngulo &

XE+ [y- (0E3)/2 +1E+ (X -WQE+ (y + NE+
+(X+WQE+ (y+1)E=

XE + YE - 30E/4 + 1€ - YOES + 2yr - OrE3 + X£ -

- X0 + 0£/4 + yE + 2yr +1£ + XE + X0 + 0E/4 + yE + 2yr +
re=

3XE + 3yE£ + 50E/4 + 3rE- yOE3 + 6yr - (rE3 =

50E/4 + 6rE- yPE3 + 6yr - (rE3 =

50£/4 + 6r£ - y2rE3E3 + 6yr - 2rE3rE3 (pois (=2rE3)

5@El4 + 6rE - 6yr + 6yr - 6rE=
50El4.

Portanto para qualquer ponto P(x,y) sobre a
circunferéncia, a soma dos quadrados de suas
disténcias aos vértices do tridngulo é constante e
igual a 50£/4.

123. 25/3 u.a

124. [D]

125. [D]
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126. @) R< 13 146. [D]

b) R=13 147. a) (E21)x -2y -6 =0
b) Q = ( 2E(21)/5; 6/5)
127. [B]
148. (29 - 16E3) cm
128. O centro é (6:8) e o raio é 20 metros, portanto

ele percorreu 10 metros. 149. @ Uma equagdo para C pode ser:
(X-3)E+ (y-2E2)£= 9.
129. [C] b) As equagBes das retas tangentesa circunferéncia
C podem ser:
130. 8 C: (x-1)E+ (Y-2E=1,0 " x " 2e2"y~ 3 y - (5 + 2E2) = (4/3)(x-3)
e
b) ™ y - (5 + 2E2) = - (4/3)(x-3)
131. [D]
150. [E]
132. [A]
151. Observe a figura abaixo:
133. @) (0; 0)
bya=-4
Vi
134. a) P(4;2)

byy=2.x-6emr=2
135. 01 +02 + 04 + 08 + 32 = 47

136. [A]

137. [B]

138. [C]

139. [D]

140. [D]

152. [D]
141. [D]

153. C: 16x£ + 16yE - 200 - 225 = 0
142. [D]

. 154. [B]
143. itens corretos: 01, 02, 04, 08 e 16

ltensincorretos: 32 155. @) Caculando o centro (C) e o raio (r) da

L circunferéncia, encontramos: C(2,1) er = 1.
144. proposi¢oes corretas: 01, 04 e 16

proposicdesincorretas; 02 e 08

145. [D]
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YA
1 ___________
|
I
|
I
L »
. ®
b)0<m<4/3

156. a) | k | < E2.
b) E[ 2 (2 - kE) ].
157. a) N3o

b) 400 (8 - ™) kmé
158. [E]

159. [E]

160. [D]
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